SIMULAZIONE DELLA PROVA D’ESAME * 10 DICEMBRE 2015

Liceo scientifico e opzione scienze applicate

N Data la funzione:
{x3 0<x<2
fix)= X—kx+h 2<x<4

determinare i parametri h e k in modo che f(x) sia derivabile in tutto 'intervallo [0; 4].
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SOLUZIONE * SIMULAZIONE 10 DICEMBRE 2015

Liceo scientifico e opzione scienze applicate

I8 Consideriamo la funzione a tratti:
{x3 0<x=<2
fix)= —kx+h 2<x=<4

Le funzioni componenti sono polinomiali. Pertanto la funzione f(x) € continua e derivabile nei punti interni
dei due intervalli [0; 2] e ]2; 4] su cui & definita, & continua e derivabile a destra nell’estremo x = 0 ed ¢ con-
tinua e derivabile a sinistra nell’estremo x = 4. L’'unico punto da considerare ¢ quindi x = 2.

Imponiamo la condizione di continuita nel punto x = 2 in cui si ha ;clinzl* flx)=£(2)=8:

j}irgl+(x2—kx+h)= 8—-4—2k+h=38.
Calcoliamo la derivata sinistra e destra in x = 2.
Ff(x)=3x* - f(2)= lim 3x2 =12
fix)y=2x—k — fl(2)= th% (2x—k)=4—k.
Imponiamo la condizione di derivabilita nel punto x = 2:
12=4—-k - k=-8.
Risolviamo il sistema:
{4—2k+h =8 - {h=—12.
k=—8 k=-8

La funzione ¢ quindi derivabile in tutto I'intervallo [0; 4] per h =—12 e k =—8.
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